CONCURSUL JUDETEAN DE MATEMATICA DAN BARBILIAN
EDITIA a XXIII-a - HOREZU - 20.05.2026

CLASA a V-a

Problema 1. (20p)
a) Efectuati: 2+ 4+ 6+...+2026 — 1013 - 1014):2

b) Scrieti numarul 52926 ca suma de dou patrate perfecte.

Problema 2. (25p) Fie numarul natural n =7 + 7% + 73+... +72025
a) Aritati ci numarul 72926 di prin impartire la 6 si prin impartire la 48 acelasi rest.

b) Aflati ultimele doua cifre ale numarului 6n.

Problema 3. (20p) Elena si-a propus sa citeascd o carte in patru zile: in prima zi a citit o patrime
din numarul paginilor cartii, a doua zi a citit o cincime din numarul paginilor rdmase, a treia zi a
citit o treime din ce mai avea de citit, iar a patra zi a citit ultimele 48 de pagini. Cate pagini are

cartea Elenei?

Problema 4. (25p) Un numadr se numeste “moderat” dacd suma cifrelor sale este egald cu numarul
sau de cifre, de exemplu, numarul 102 este “moderat” pentru ca 1+0+2 = 3, iar 102 are 3 cifre.

a) Scrieti toate numerele “moderate” de trei cifre;

b) Determinati diferenta dintre cel mai mare numar ,,moderat* care are 19 cifre si cel mai

mic numadr ,;moderat* de 19 cifre.

Nota: Toate problemele sunt obligatorii!
Timp de lucru 2 ore!
Se acorda 10p din oficiu!



CONCURSUL JUDETEAN DE MATEMATICA DAN BARBILIAN
EDITIA a XXIII-a - HOREZU - 20.05.2026

CLASA a V-a - Barem de corectare
Problema 1. (20p)
a) Efectuati: (2 + 4 + 6+...+2026 — 1013 - 1014): 2

b) Scrieti numarul 5°°?% ca suma de doua pitrate perfecte.

Solutie: a) (2 + 4+ 6+...4+2026 — 1013 - 1014) : 2=== =[2-(1 4+ 2+ 3+...+1013) —
1013-1014] 12 oo 2p

= (225 - 1013-1014) 12 e, 3p

= (1013-1014 — 1013 -1014) 12 e 2p
=0:2=0 3p
b) 57076 =52024 .52 = 2p
=510132.0 05 = (5172 (2 437) ] 5p
=318 2 (52 3p

Problema 2. (25p) Fie numarul natural n =7 + 7% + 73+... +720%5
a) Aratati cd numarul 7°%%% da prin imprtire la 6 si prin impartire la 48 acelasi rest.
b) Aflati ultimele doua cifre ale numarului 6n.

Solutie: a) 7n="7%+73 + 7*+...+72026 2p
6n=7n-n="7%267 . 3p
72026 =6+ 7=6n+6+1=6m+1) +1 e 3p
deci restul impartirii lui 72926 la6este1 . 2p

n=7+7*+73+... 4722 =7+72A+7)+7*A+7) +...... 720241 +7) 1p

n=7+7*-8+7*-8+...... 72024 .8 o n=7+8 (72 +7*+...... 72024y L. Ip

&on=7+8p,undep=7>+7*+...... 72024

............... Ip

72026 —6n+ 7=68p+7)+7=48p +42+7=48p +49=48p + 48+ 1=48(p+ 1) +1 ......... Ip

deci restul impartirii lui 72926 1ad8este 1 il 1p

b) Notam u,(x) = ultimele doua cifre ale lui x

w, (7)) = 0L, u, (7)Y = 07, u, (7)) = 49, u, (7R Y = 43 5p

Uy (77720 = uy (77742 = 49, deci uy (770 — 7) = uy(49 — 7) = 42 .l 5p

Problema 3. (20p) Elena si-a propus sd citeascd o carte In patru zile: In prima zi a citit o patrime
din numarul paginilor cértii, a doua zi a citit o cincime din numarul paginilor ramase, a treia zi a
citit o treime din ce mai avea de citit, iar a patra zi a citit ultimele 48 de pagini. Cate pagini are
cartea Elenei?

Solutie:

Metoda I: 48 : 2 =24 pagini a Citit A treld ZI = ..ooeiieiiiniiii e 3p
24 -3 =72ramase dupd a doua zi  .....iiiiiiii e 3p
72 :4 =18 pagini a citit a doUa ZI  ....iiiiiii e 3p
18 - 5 =90 pagini ramase dupa Prima Z1 ..........coeeeereeenueeineenneeenneenneennnns 3p

90 :3 =30 pagini a Citit prima Zi =~ ....iitiiiii e 3p



30 -4 =120 pagini are Cartea  ..iiiiiiiieieee e 5p
Metoda a II-a:
Notam cu x numarul total de pagini

D .. 3
I-a z1 a citit % pagini, rest 7x ........................ 5p
. .., 1 3x  3x .. 4 3x  I2x 3x
a Il-a zi a citit 3T, 5, bagini, rest ST T S rest 5p
. Ll 3x o x .. 2 3x  2x
a [lI-a z1 a citit 35 T 5 bagini, rest Filr rest e 5p
aIV-azi a citit 48 de pagini, deci ?x =48 © x=120pagini = s 5p

Problema 4. (25p) Un numar se numeste “moderat” dacd suma cifrelor sale este egald cu numarul
sau de cifre, de exemplu, numarul 102 este “moderat” pentru ca 1+0+2 = 3, iar 102 are 3 cifre.
a) Scrieti toate numerele “moderate” de trei cifre;
b) Determinati diferenta dintre cel mai mare numar ,,moderat* care are 19 cifre si cel mai
mic numar ,,moderat” de 19 cifre.

Solutie:

a) 3 =34+0+0 = 300 este “moderat” e, Ip
3=2+1+0 = 210, 201, 102, 120, sunt “moderate” ..., 4p
3=1+1+1 = 111 este “moderat” lp

In total sunt 6 numere “moderate” 4p

b) Vom folosi cat mai multi de 9 si cum 19 =92 +1

cel mai mare numar “moderat” de 19 cifre este 991000...00, ........ccooiiiiiiiiiiiiiiiiinn... 5p
(2 cifre de 9, o cifra 1 si 16 cifre de 0)

cel mai mic numar ,,echilibrat” de 19 cifre va fi 1 000...0099, ... ..ot S5p

(o cifra 1, 16 cifre de 0 si 2 cifre de 9)
Diferenta este: 991000...00000 -
100000...00099
890999...99901
(ocifra 8,0 cifra 9,0 cifrd 0, 14 cifre de 9, o cifra 0, ocifra 1) ... S5p




